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9.6 Exoten-Kurven

9.6.1 Kurven mit natiirlicher Gleichung

9.6.1.1 S. 296 Verbale Aufgaben zu Kurven mit konstanter Kriim-
mung

Parametrisierung nach s aus der Kriimmung x(s)

Es sind die drei Integrale relevant:

as) = ag+ /S k(s)ds (9.11)

S0

S

x(s) = zo + /S cos(a(s))ds y(s) = yo + / sin(a(s)) d s (9.12)

So So

Abb. 9.26 Verbal-Aufgabe zum Kreis
S. 296 Der Startpunkt sei P(xo,yo).

Die Kriimmung der gesuchten Kurve sei
h=1L.

Damit ist klar, dass ein Kreis herauskom-
men muss.

Die Bilder a) und b) zeigen verschiedene
Auffassungen, wie der zu s gehdrige
Winkel aufgefasst werden soll.
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wir die bei Kreis tibliche Formel s = a R neu erzeugt. Mit z(s) = z¢ + fos cos(a(s))ds =
zo + R sin (%) und y(s) = yo + (R — fos sin(a(s))ds) = yo + R — (—R cos (%)) und
der 1 als Quadratesumme von Sinus und Kosinus erhalten wir die behauptete Formel
(x —20)* + (y —yo — R)* = R*.

Rechnungen zu a) Wir setzen ag = 0 und so = 0. Mit a(s) = fos ds = +s haben

Rechnungen zu b) Ersichtlich ist nun z = zy — R+ R cos(a) und y = yo+ Rsin(a). Mit
o = % hat das auf entsprechende Weise die Kreisgleichung (z —xo+R)*+ (y—yo)* = R?
zur Folge.
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